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Συνοπτικὴ περιγραφή

Συζητήθηκε τὸ ἀντίστροφο τοῦ γεωµετρικοῦ τόπου τῆς ἀσκήσεως 3 τοῦ ϕυλλαδίου

Ασκησεις επι των Βασικων Γνωσεων - Απλοι Γεωµετρικοι Τοποι.

Ἀπὸ τὶς Ασκησεις επι των Βασικων Γνωσεων - Κυκλος συζητήθηκαν ἐκτενῶς οἱ 1,2,3 καὶ

4. Γιὰ τὴν προσωπική σας µελέτη συνιστῶνται οἱ ἀσκήσεις 5 και 6 τοῦ ἴδιου ϕυλλαδίου

ἀσκήσεων. ῾Η ἄσκηση 7 εἶναι µιὰ πρόκληση γιὰ καλοὺς λῦτες (δὲν εἶναι, ὅµως, πολὺ

δύσκολη).

Ἀποδείχθηκαν οἱ ἐνδιαφέροντες καὶ πολὺ χρήσιµοι παρακάτω τῦποι, ποὺ συνδέουν

τὴν Εὐκλείδεια Γεωµετρία µὲ τὴ στοιχειώδὴ Τριγωνοµετρία.

῎Εστω τρίγωνο ABC. ῾Ως συνήθως, συµβολίζοµε µὲ a, b, c τὶς πλευρὲς BC,CA,AB,

ἀντιστοίχως· µὲ τ τὴν ἡµιπερίµετρο (a + b + c)/2· µὲ R τὴν ἀκτίνα τοῦ περιγεγραµµε-

ου περὶ τὸ △ABC κύκλου (τὸ κέντρο του τὸ συµβολίζοµε µὲ O)· µὲ ρ τὴν ἀκτίνα τοῦ

ἐγγεγραµµένου στὸ △ABC κύκλου (τὸ κέντρο του τὸ συµβολίζοµε µὲ I). Τέλος, µὲ E

συµβολίζοµε τὸ ἐµβαδὸν τοῦ △ABC. Ἀποδείξαµε τοὺς ἑξῆς τύπους :

Ἂν A′, B′C ′ εἶναι τὰ σηµεῖα ἐπαφῆς τοῦ ἐγγεγραµµένου στὸ △ABC κύκλου (ϐλ.

σχῆµα 1), τότε
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Σχῆµα 1: Τῦποι (1)

AB′ = τ − a = AC ′ , BA′ = τ − b = BC ′ , CA′ = τ − c = CB′ . (1)
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a

sin Â
=

b

sin B̂
=

c

sin Ĉ
= 2R Νόµος τῶν ἡµιτόνων

E =
1

2
sin Â · b · c =

1

2
sin B̂ · a · c =

1

2
sin Ĉ · a · b

E = ρ · τ , E =
a · b · c

4R

Συζητήθηκαν ἐκτενῶς τὰ (α΄) καὶ (ϐ΄) τῆς ἀσκήσεως 6 τοῦ ϕυλλαδίου Ασκησεις επι των

Βασικων Γνωσεων - Τριγωνα και Παραλληλογραµµα.
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