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Φθινοπωρινὸ ῾Εξάμηνο 2010ASKHSEIS EPI TWN BASIKWN GNWSEWNKUKLOS1. DÔo kÔkloi tèmnontai st� shmeØa P,Q. ^Estw íti A kaÈ B eÚnai shmeØa toÜ pr¸toukaÈ toÜ deÔterou kÔklou, �ntisto�qw, tètoia ¹ste, t� eÎjÔgramma tm mata PAkaÈ PB n� eÚnai di�metroi tÀn �ntisto�qwn kÔklwn. >ApodeØxte íti � eÎje�a ABdièrqetai di� toÜ Q.2. JewroÜme tän perigegrammèno perÈ tä tr�gwno ABC kÔklo, êstw kèntrou O. Fè-rome t� diqotìmo t¨ ∠A, � åpo�a, proekteinìmenh, tèmnei tän kÔklo stä shmeØo P ,êstw. >ApodeØxte íti � �kt�na OP eÚnai k�jeth âpÈ t�n BC.3. D�detai kÔklo kaÈ shmeØo P âktä aÎtoÜ. >Apä tä P fèrome âfaptomènh PT stänkÔklo (T tä shmeØo âpaf¨) kaÈ tuqaØa tèmnousa PAB toÜ kÔklou (A,B t� shmeØatom¨ mà tän kÔklo, tä A plhsièstero stä P ). >ApodeØxte íti

∠APT =
BT⌢−AT⌢

2
.4. ^Estw tr�gwno ABC kaÈ å perigegrammèno perÈ aÎtä kÔklo. Fèrome t�n âxwte-rik� diqotìmo t¨ ∠A, êstw δ. _An � δ dàn eÚnai âfaptomènh toÜ kÔklou, êstw Ptä deÔtero shmeØo tom¨ th mà aÎtìn. >ApodeØxte íti, tìte, PB = PC. ^An, ímw,� δ eÚnai âfaptomènh toÜ kÔklou, tìte �podeØxte íti AB = AC.5. Stä sq¨ma 1 oÉ eÎjeØe PT kaÈ QT eÚnai diqotìmoi tÀn gwniÀn APC kaÈ CQD,
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Sq¨ma 1: ^Askhsh 5�ntisto�qw. >ApodeØxte íti oÉ eÎjeØe aÎtà eÚnai k�jete metaxÔ tou.1



῾Υπόδειξη. Ἀποδεῖξτε ὅτι οἱ γωνίες TPS καὶ TSP εἶναι συμπληρωματικές. Δεῖτε τὴν ∠TSP

ὡς ἐξωτερικὴ τοῦ τριγώνου SCQ. Εἶναι πολὺ βασικὸ νὰ χρησιμοποιήσετε τὴν ἐφαρμογὴ

τῆς σελ. 125 τοῦ σχολικοῦ βιβλίου.6. Stä sq¨ma 2 t� shmeØa A kaÈ B êqoun âpilegeØ êtsi ¹ste � koin� qord� PQ tÀndÔo kÔklwn n� eÚnai diqotìmo t¨ ∠APB. >ApodeØxte íti AC = BD.
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Sq¨ma 2: ^Askhsh 6
῾Υπόδειξη. △QAC = △QBD. Παρατηρῆστε ὅτι ∠DQA = ∠CQB ὡς παραπληρωματικὲς

τῆς γωνίας . . . ; (Δεῖτε τὶς ἰδιότητες τῶν ἐγγραψίμων τετραπλεύρων· θεώρημα τοῦ ἐδαφίου

6.6 τοῦ σχολικοῦ βιβλίου.)7. TreØ kÔkloi C1, C2, C3 Òswn �kt�nwn, êstw r, mà �nt�stoiqa kèntra K1,K2,K3,êqoun éna koinä shmeØo P . ^Estw íti A tä deÔtero shmeØo tom¨ tÀn C1, C2, Btä deÔtero shmeØo tom¨ tÀn C1, C3 kaÈ C tä deÔtero shmeØo tom¨ tÀn C2, C3.>ApodeØxte íti å perigegrammèno perÈ tä ABC kÔklo êqei, âp�sh, �kt�na r.
Παρατηρῆστε ὅτι τὸ P εἶναι περίκεντρο τοῦ τριγώνου K1K2K3. Ποιὰ εἶναι ἡ ἀκτίνα τοῦ

περιγεγραμμένου περὶ αὐτὸ τὸ τρίγωνο κύκλου; Μετά, χρησιμοποιεῖστε τὴν ἄσκηση 5 τῆς

ἑνότητας Ασκησεις επι των Βασικων Γνωσεων - Τριγωνα και Παραλληλογραμμα γιὰ ν’

ἀποδείξετε τὴν ἰσότητα τῶν τριγώνων ABC καὶ K1K2K3.
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